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Problema 1. Pentru un număr ı̂ntreg a, şirul de numere ı̂ntregi x1, x2, . . .
este definit prin x1 = a şi xn+1 = 2xn + 1, n ≥ 1. Fie yn = 2xn − 1. Să
se determine cel mai mare k posibil, pentru care există un număr ı̂ntreg a
strict pozitiv, astfel ı̂ncât toate numerele y1, . . . , yk să fie prime.

(Russia) Valery Senderov

Problema 2. Există o pereche (g, h) de funcţii g, h : R → R, astfel ı̂ncât
singura funcţie f : R → R, pentru care f(g(x)) = g(f(x)) şi f(h(x)) =
h(f(x)), oricare ar fi x ∈ R, este funcţia identitate f(x) ≡ x?

(United Kingdom) Alexander Betts

Problema 3. Fie ABCD un patrulater ı̂nscris ı̂n cercul ω. Dreptele AB
şi CD se intersectează ı̂n punctul P , dreptele AD şi BC se intersectează ı̂n
punctul Q, iar diagonalele AC şi BD se intersectează ı̂n punctul R. Fie M
mijlocul segmentului PQ şi K punctul ı̂n care segmentul MR intersectează
cercul ω. Să se arate că cercul circumscris triunghiului KPQ este tangent
cercului ω.

(Russia) Medeubek Kungozhin

Fiecare problemă este punctată cu 7 puncte.

Timpul acordat 4 1
2 ore.


