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Zadanie 4. Na p laszczyźnie dane sa̧ czworoka̧ty wypuk le P i P ′ (wraz
z wnȩtrzami) oraz punkt O należa̧cy do obu tych czworoka̧tów. Przypuśćmy,
że dla każdej prostej ` przechodza̧cej przez punkt O czȩść wspólna prostej `
z czworoka̧tem P jest d luższa od czȩści wspólnej prostej ` z czworoka̧tem P ′.
Czy może siȩ zdarzyć, że stosunek pola czworoka̧ta P ′ do pola czworoka̧ta P
jest wiȩkszy od 1,9?

(Bulgaria)

Zadanie 5. Dana jest liczba ca lkowita k ≥ 2. Niech a1 = 1 oraz dla
każdej liczby ca lkowitej n ≥ 2 niech an bȩdzie najmniejsza̧ liczba̧ x > an−1
spe lniaja̧ca̧ równanie
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Wykazać, że każda liczba pierwsza wystȩpuje w cia̧gu a1, a2, . . . .

(Bulgaria)

Zadanie 6. 2n różnych żetonów umieszczono w wierzcho lkach 2n-ka̧ta
foremnego, po jednym w każdym wierzcho lku. Ruch polega na wybraniu
boku 2n-ka̧ta i zamianie miejscami dwóch żetonów znajduja̧cych siȩ na
końcach wybranego boku. Przypuśćmy, że w trakcie wykonywania pewnego
skończonego cia̧gu ruchów każda para żetonów zosta la zamieniona dok ladnie
raz. Dowieść, że istnieje bok, który nie zosta l wybrany w żadnym z ruchów.

(Russia) Alexander Gribalko

Za każde zadanie można otrzymać do 7 punktów.

Czas pisania 4 1
2 godziny.


