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Задача 1. Чи iснує така нескiнченна послiдовнiсть натуральних чисел
a1, a2, a3, . . ., що am та an взаємно простi тодi i тiльки тодi, коли
|m− n| = 1?

Задача 2. Дано натуральне число n ≥ 5. Два гравцi грають в гру на
правильному n-кутнику. Початково на трьох послiдовних вершинах мно-
гокутника лежить по однiй фiшцi. За хiд гравець має обрати довiльну
фiшку та пересунути на будь-яку кiлькiсть ребер вздовж границi в iншу
вершину n-кутника, не перескочуючи через iншi фiшки. Хiд називається
допустимим, якщо площа трикутника, утвореного фiшками, пiсля ходу
строго бiльша, нiж до нього. Гравцi роблять допустимi ходи по черзi, i
той, хто не може зробити допустимий хiд, програє. Для яких значень n
у гравця, що робить перший хiд, є виграшна стратегiя?

Задача 3. На дошцi написано набiр рацiональних чисел. За одну опера-
цiю можна обрати два довiльних числа a, b, стерти їх та записати одне
з наступних чисел:

a+ b, a− b, b− a, a× b, a/b (якщо b 6= 0), b/a (якщо a 6= 0).

Доведiть, що для довiльного натурального n > 100, знайдеться тiльки
скiнченна кiлькiсть натуральних чисел k ≥ 0, таких що починаючи з
набору

k + 1, k + 2, . . . , k + n,

пiсля n− 1 операцiї можна отримати число n!.

Кожна з трьох задач оцiнюється в 7 балiв.
Час роботи 4 1

2 години.


