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Problem 4. Niech ABC bȩdzie trójka̧tem i niech D bȩdzie punktem
styczności okrȩgu wpisanego w ABC do boku BC. Niech Jb i Jc bȩda̧,
odpowiednio, środkami okrȩgów wpisanych w trójka̧tyABD iACD. Udowod-
nij, że środek okrȩgu opisanego na trójka̧cie AJbJc leży na dwusiecznej ka̧ta
∠BAC.

(Russia) Fedor Ivlev

Problem 5. Niech p ≥ 5 bȩdzie liczba̧ pierwsza̧. Dla dodatniej liczby
ca lkowitej k niech R(k) bȩdzie reszta̧ z dzielenia k przez p, gdzie
0 ≤ R(k) ≤ p−1. Wyznacz wszystkie liczby ca lkowite dodatnie a < p takie,
że dla każdego m = 1, 2, . . . , p− 1,

m+R(ma) > a.

(Bulgaria) Alexander Ivanov

Problem 6. Dla danej dodatniej liczby ca lkowitej n wyznacz najwiȩksza̧
liczbȩ rzeczywista̧ µ, spe lniaja̧ca̧ nastȩpuja̧cy warunek: dla każdego zbioru
C, sk ladaja̧cego siȩ z 4n punktów leża̧cych we wnȩtrzu kwadratu jednos-
tkowego U , istnieje taki prostoka̧t T zawarty w U , że

• boki T sa̧ równoleg le do boków U ;

• wnȩtrze T zawiera dok ladnie jeden punkt z C;

• pole T wynosi co najmniej µ.

(Bulgaria) Nikolai Beluhov

Każdy z trzech problemów wart jest 7 punktów.

Czas pisania: 4 1
2 godziny.


