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Problem 4. Niech ABC bedzie tréjkatem i niech D bedzie punktem
stycznosci okregu wpisanego w ABC do boku BC. Niech J, i J. beda,
odpowiednio, srodkami okregéw wpisanych w tréjkaty ABD i AC'D. Udowod-
nij, ze Srodek okregu opisanego na trdjkacie AJyJ. lezy na dwusiecznej kata
/BAC.

Problem 5. Niech p > 5 bedzie liczba pierwsza. Dla dodatniej liczby
catkowitej k niech R(k) bedzie reszta z dzielenia k przez p, gdzie

0 < R(k) < p—1. Wyznacz wszystkie liczby calkowite dodatnie a < p takie,
ze dla kazdego m =1,2,...,p—1,

m+ R(ma) > a.

Problem 6. Dla danej dodatniej liczby caltkowitej n wyznacz najwieksza
liczbe rzeczywista u, spelniajaca nastepujacy warunek: dla kazdego zbioru
C, skladajacego sie z 4n punktéw lezacych we wnetrzu kwadratu jednos-
tkowego U, istnieje taki prostokat T zawarty w U, ze

e boki T sa réwnolegte do bokéw U
e wnetrze T' zawiera doktadnie jeden punkt z C;

e pole T wynosi co najmniej .

Kazdy z trzech probleméw wart jest 7 punktéw.
Czas pisania: 4% godziny.



