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Задача 4. Вписане коло трикутника ABC дотикається до сторони BC
у точцi D. Нехай Jb та Jc — центри вписаних кiл трикутникiв ABD та
ACD вiдповiдно. Доведiть, що центр описаного кола трикутника AJbJc
лежить на бiсектрисi кута ∠BAC.

Задача 5. Нехай p ≥ 5 — просте число. Для натурального числа k
позначимо через R(k) залишок при дiленнi числа k на p, причому
0 ≤ R(k) ≤ p− 1. Знайдiть всi такi натуральнi числа a < p, що при всiх
m = 1, 2, . . . , p− 1 виконується нерiвнiсть

m+R(ma) > a.

Задача 6. Дано натуральне число n. Знайдiть найбiльше дiйсне число
µ, що задовольняє наступну умову: для будь-якої множини C, що скла-
дається з 4n точок, якi лежать строго всерединi одиничного квадрата U ,
знайдеться прямокутник T , що лежить в U , та такий, що

• сторони T паралельнi сторонам U ;

• iснує рiвно одна точка множини C, що лежить сторого всерединi
T

• площа T не менша µ.

Кожна з трьох задач оцiнюється в 7 балiв.
Час роботи 4 1

2 години.


